
 

(Θ.1)	 Σε	 τετράεδρο	 ABGD 	 δείξτε	 πως	 τα	
διχοτομούντα	 επίπεδα	 των	 δίεδρων	 γωνιών	
( , )ABG ABD , ( , )ADB ADG και ( , )AGD AGB τέμνο‐

νται	σε	κοινή	ευθεία.	(1μ)		

	
	

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

	
	
	

	

	
	
	
	
	
(Θ.2)	Για	τη	δοσμένη	πυραμίδα		 ψ 	κορυφής	K 	και	βάσης	

επί	του	 1π ,	και	για	το	δοσμένο	πρόσθιο	επίπεδο	 1 2σ( σ ',σ '') ,	

βρείτε:		
(α)	τις	δύο	προβολές	της	τομής	των	ψ ,σ .	(0,5μ)	

(β)		το	αληθές	μέγεθος	της	τομής	των	ψ ,σ .	(0,5μ)	

(δ)	το	ανάπτυγμα	της	παράπλευρης	επιφάνειας	της	ψ .		

(1μ) 
(ε)	τη	μετασχηματισμένη	της	τομής	των	ψ ,σ .	(0,5μ)	
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(Θ.3)	 Δίνονται	 οι	 ασύμπτωτες	 1 2,ασ ασ 	 και	 μία	

εφαπτόμενη	 ευθεία	 ε 	 υπερβολής	 ω 	 καθώς	 και	 ένα	
σημείο	Κ 	του	επιπέδου.		Να	βρείτε:	
(α)	το	σημείο	επαφής	Μ 	της	 ε 	με	την	ω .	(0,5μ)	
(β)	τις	κορυφές	 ',A A 	της	ω .	(1)	
(γ)	 το	 μήκος	 της	 εστιακής	 απόστασης	 'Ε Ε 	 της	 ω .	
(0,5μ)	
(δ)	 τις	 εφαπτόμενες	 1 2ε ,ε 	από	το	 K 	στην	 ω 	καθώς	

και	τα		σημεία	επαφής	τους	 1 2K ,K .	(0,5μ)	

(ε)	να	χαράξετε	την	ω .	(0,5μ)	
          

 

 

 

(Θ.4)	 Στην	 ειδική	 ομολογία	 F 	 για	 την	 οποία	 το	
κέντρο	K 	 είναι	το	επ’άπειρον	σημείο	του	άξονά	της	
κ ,	δίνεται	ένα	ζεύγος	ομολόγων	σημείων	 , 'A A .		

(α)	Είναι	ηF 	παράλληλη	μεταφορά	όταν	περιορίζεται	
στο	ευκλείδειο	επίπεδο;	(Δικαιολογήστε).	(0,5μ)	
(β)	 Υπάρχει	 ευθύγραμμο	 τμήμα	 του	 ευκλείδειου	
επιπέδου	 για	 το	 οποίο	 η	 εικόνα	 του	 μέσω	 της	 F 	
διατηρεί	το	μήκος	του;	(1μ)	
(γ)	Βρείτε	τις	ευθείες	φυγής	 1 2φ ,φ ' 	της	F .	(1μ)	

	

	

                                                    

																							

																																																										 	

(Θ.5)	Σχεδιάστε	δύο	τετράπλευρα	 1 3 42Α Α Α Α 	και	 1 3 42Β Β Β Β 	

ώστε	οι	ευθείες	 i iΑB 	(για	 ,41,i   )	να	συντρέχουν	και	οι	

τομές	 των	 ζευγών	 των	 ευθειών	 ,i j i jΑ A B B 	 (για	 i j 	 και 

, {1, ,4}i j  )	 να	 είναι	 συνευθειακές,	 εξηγώντας	 το	 λόγο	

που	η	κατασκευή	σας	έχει	τις	ζητούμενες	ιδιότητες.	(1μ)	
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