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GEMA 1. O (X, d) sivar Evag HETRIXOS Y WPOS. OptZovue p(z,y) = E—;%R;:—)a—) yioo %&de @
xou y atov X.

. (i). AeZte 61 o (X, p) eivor Evag UETPXOS Y POS.
+ (ii). Aeilte ot oL petpués d xou p elvon LoOBOVOES.

* (iil). AeiZte 6T av 0 peTpixde ywpoc (X, d) eivon mhrpng, TOTE xau O HETPLXOC Y WPOS (X, p)
eivon TAYPNS.

©EMA 2.

+ (i). O (X,d), (Y, p) xau (Z, T) eivon petpixol yodpor. Ocwpodue Tig ATELXOVICELS
f:(X,d) = (Y,p) xau g: (Y,p) = (Z.7). Trodétoupe b1t ot f xou g elven ouveyeic. Aeilte
o v, ouveTr; ouvdpnon go f: (X, d) = (Z,7) eivar cuveyic.

(ii). O (X, d) eivon évag peTpds Yhpog xo 1) ametxovion h: (X, d) — (R, d1) sivan opotd-
Hopga ouveytc. ‘Eotw (zn)5%; o d—Cauchyooaxo?\ouﬂia ctowyeiwv tou X. Na dzilete 6T 1)
0OAOUTHA TWV TPOYHOTIXMY oLV (h(ar:.,,))n___1 OUYXAVEL OF TEXYUOTiXG opidud.

OEMA 3.
* (i). O (X, d) eivar évag TAipne HETPOS YMpog xau 1 (Hy)pL, ebvan pia axorovdior gy XEVay,

YAEIGTOV LTOCUVOAWY tou (X, d) tétow wote Hnyy C Hy, i xdde n € N. Trodetouue OT
lim,,_, oc diam(H,) = 0. Acilte 61 10 NP2y Hp elvat gOVOSUVOAO.

(ii). Auxtuncdoze 10 Yedpnua Baire xou xdvoviog yprfion autou, anodsiite 6Tt 10 ohvoAo
TwV apphTwy Eivan LTEPaPLIUToIHO.

©EMA 4.

v (i) AvK = {(z,y) ER?:2 >0,y >0, 2 +y° < 2z}, beflze 61 w0 K elvan éva oupraryds
urooUvoAo Tou weTpxol ybpou (R?, ds).

- (ii). O (X.d) eivan évag petpxds yopos. Eotw A prn xevé, oupnoyés vrosbvoho tov (X, d).
‘Eow F pn »evé, xieiotd unoouvoro tou (X, d). Trodétoupe 61t ANF = . Acilte 6

undeyel évag YeTixde mpaypanndg apidudg A tétolog wote d(a,b) > A yix xdde a € A xau
xate b € F,
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