
ΕΘΝΙΚΟ ΜΕΤΣΟΒΙΟ ΠΟΛΥΤΕΧΝΕΙΟ

ΕξÝταση του μαθÞματοò ΑΝΑΛΥΣΗ ΠΙΝΑΚΩΝ ΚΑΙ ΕΦΑΡΜΟΓΕΣ

τηò ΣχολÞò ΕφαρμοσμÝνων Μαθηιτατικþν,& Φυσικþν Επιστημþν

05 - 07 -20|3

ΘΒ§,ΙΑ 1.

¸στω Ýναò πßνακαò AeC"' με φασματικÞ ακτßνα ρ(Α) και μια νüρμα πινÜκων || " ||.

(α) Αποδεßξτε üτι ρ(Ι) < 
ΙΙ,4Ι|.

(β) Αποδεßξτε üτι ρ(Α) <1 αν και μüνο αν lim ΙÝ = 0 .
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-Ι 2 |. ¸*r"ο, γ,
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ΚατασκευÜστε μια παραγοντοποßηση QR για τον πßνακα
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ΓιΙιιb=|-2l, εφαρμüστε την παραγοντοποßηση που κατασκειιÜσατε, γυß να επιλýσετε τοιι
L1]

γραμμικü σýσττlμα Αχ = b .

1.5 ουιπ.ι. s.

¸στω Ýναò πßνακαò Α€C"',βαθμοý ταηΚ(Α)=τζν, ιLE παραγοντοποßηση þιαζουσþν

τιμþν (SVD) Α=(JΣν- =furlur|,..Iu,ldΙag{,§1,,§2,...,s,}[u, |υ, |..,|υ,]'.

(α) Αποδεßξτε üτι ο πυρÞναò και η εικüνα του Ι εßναι KerneΙ(A)=span{v"*r,v,φ2,...,v,} ,ται

Image(A) = lpan{uvu2,...,Ll,}, αντßστοιχα.

(β) Αποδεßξτε üτι ο Α αποτελεß üριο μιαò ακολουθßαò αντιστρÝψιμων ΖεwÜκων.

\} oτVr,q.l.
¸στω Ýναò πßνακαò AeC'*n με ανφρμπιανü §, = (Α-Α*)/2.

(α) Αποδεßξτε üτι ο ,§, εßναι Ýναò απü τουò πλησÝστερουò στον Α αντιερμιτιανοýò πßνακεò,

.ωò προò τη νüρμα Frobenius.

(\Αποδεßξτε üτι ο πßνακαò Α εßναι κανονικüò αν και μüνο αν SnA=ASn.

ΔιÜρκεια εξÝτασηò: 2,5 þρεò

Τα θÝματα εßναι ισοδýναμα.

ΚαλÞ επιτυχßα!


