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/~8EWP~01"E Hlv TIpoo'0nlx~ OflcX6CX 1R XCXl Hlv UTIoofl&5cx HI<; ;;Z 

.~fnEptyp&YJ1"E YEwflE1pX& Evcx OUflTCAOXO t + ;Z. 

)16dbE 01"t 1"0 OUVOAO OAWV 1"WV OUflTCAOXWV HI<; ;Z OHlv 1R dVCXl 

{t+;Z:O~t<l}. 

,,;'if XpYJOlfloTCOlWV1"CX<; 1"0 8EflEAlW5E<; 8EWPYJflcx OflOflOprplO[lQ1.) TCEptyp&~1"E 1"YJv 
/ O[lcX6CX-TCYJ)dxo 1R/;Z XCXl 5W01"E YEwflnptx~ 1"YJ<; EPflYJ,)dcx. 
JfJ TIOt& ElVCXl ,CX CXV&AOYCX CXTC01"EAEOflcx'tcx ytCX 1"YJv 0[1&5cx 1R2 XCXt lYJV UTCoofl&5cx 
;r Q
1"YJ<; ;Z .	 . 

2. I) TIEPlyp&~lE YEwflnpt'x& 1"t<; UTCoofl&5E<; < (3,3) > XCXt < 3 > X < 3 >
 
1":rl~ OflcX6CX<; ;Z X ;Z.
 

,P) Exrpp&01"E 1"l<; ofl&5E<; - TCYJAlxcx !&~lf> XCXl <~~~> 0I.)flrpwvcx flE 1"YJV 1"CX~-
~	 lvoflYJoYJ lWV TCETCEpcxoflEVCX TCcxpcxyoflEVWV CX~EAtCXVWV oflcX6wv, XCXl 5W01"E lYJ YEwflE1"PlX~ 

lOUC;Ep[JYJVEla. (XpYJOlflOTCOtdalE 01"l < (3, 3) >~ 3;Z X {O}.) 
i1/L,E X&'0E fllCX CXTCO 1"t<; TCCXpCXTC&VW O[JcX6E<; - TCYJAlXCX 5W01"E 1"0 OUflTCAOXO 1"OU 

/01"OtXdou (1,2) XCXl TCEPlyp&~1"E 1"0 YEW[JE1"plX&. 
5) L,E X&'0E fllcx CXTCO 1"L<; TCCXpCXTC&VW ofl&5E<; - TCYJ),lXCX DW01"E EA&Xt01"Ou<; EXTCpOOW
TIOU<; lWV oUflTI),oxwv lOU<;. 

3. 0Plo'tE lYJV f : {O, 1,2, ... ,10} --+ {O, 1,2, ... ,10} flEOW lYJ<; OXEOYJ<;: 
f (n) = 'to UTCO),OlTCO lYJ<; 5talpwYJ<; lOU 4n2 - 3n7 Otex 11.
 

cx) 6d~'E 01"l YJ ] dVCXl flE1"&'0WYJ.
 
~) Bpd1"E CXV YJ ] dVCXl &P1"lCX ~ TCEpln~.
 

y) ITCO),OYlO1"E 1"YJV ]-1.
 

4. E01"w (J = (a1 a2 ... aT) E Sn EVCX<; XUx),o<; fl~XOU<; T (1' ~ n).
 
cx) 6dbE Oll VE, E Sn dVCXl: E,(JE,-1 = (E,(a1) E,(a2)'" E,(ar)), 0YJ),cx5~ TC&),l
 
XUX)\O<; 1-l~XOU<; 1'.
 
~) 6El~ 'tE o,t YlCX LOY XUX),O (J UTI&PXEl fln&llwYJ E, E Sn 1"E1"DlCX WalE (J =
 

E,(1 2 .. . 1')E,-l.
 
y) Av 1 ~ T ~ n, Od(1"E 01"L UTCCtPXOUV ~[n(n-1) ... (n-T+ 1)] XUXAOt fl~XOU<;
 

l' OlYJV Sn.
 
5) Av a dVCXl 1'-XUX),o<;, dvCXt XCXl lO ak 1'-XUXAO<;' (6El1"E XCXL AOX~OEl<; 23, 24,
 
OEA. 96 ,ou ~t~Alou ocx<;.)
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5. Mtcx 01"0lXElW6Yy:; CXV,q1EC&ttWy) dVCXl [1Lcx CXV'l[1E,MlwY) ,y)e; [1opcp~e; 5i =
 

(i i + 1) YlCX i < n.
 
cx) Av i < j, 6d~,E O'l (i j) dVCXl YlV0[1EVO 11EptnWV 0'OlXw.u6Wv CXV'l[lECCXVE

OEWV.
 
[3) .6.d~'E O,t Ol n - 1 0'OlXElW6ELe; CXV,t[1ECCXVEOEle; 51,52,· .. , 5 n -1 dVCXl YEVV~


,OpEC; 'y)C; O[lcX5CXe; Sn'
 
y) .6.d~'E O'l [1E'CX~U ,WV 0'OlXEtW6WV CXV'l[1ECCX'0EOEWV lOXUOUV Ol 0XEoEle;:
 

5i 5i+1 5i 5i+1 5'i 5i+1 i,j E {1, ... ,n-1}. 
SiSj Sj5i, Ii - jl > 1 ' 

6 . .6.dbE O'l Y) Sn 11CXp&yECCXl CX110 ,te; /lECcx'0EOElC; (12) XCXl (1,2, ... , n). (ftcx 
u1106d~Ele; 6d'E Aox. 51, OEA. 134 ,ou PlP),(OU ow:;.) 

7. .6.d~,E O,t YlCX X&'0E UTIoo[1cX5cx H ,y)e; Sn, [1E n ;::: 2, d,E OAEe; Ol [1E,cx'0EoEle; 
OlY)V H dVCXl &p,tEe; d,E CXXplpWe; Ol [1loEe; CX110 cxu,Ee; dvext &p'lEe;. 

8. cx) Eo,w (A, +,.) XCXl (B, +,.) 6cxx,UAlOl . .6.d~'E O'l ,0 XCXP,EOlCXVO YlV0[1EVO 
A X B ECp06lCX0[1EVO [1E ,lC; X&,WVl 11p&~Ele; dVCXl E11Loy)e; 6cxnu)dOe;: 

+: (a1' bd + (a2' b2) = (a1 + a2, b1 + b2) 

.: (a1,bd· (a2,b2) = (a1' a2,b1 · b2) 
". 

P) Eo,w (A, +,.) EWe; 6cxx,UAlOe; [lE [10VCXOlCXLO o'OlXdo . .6.d~lE 01"t ,0 OUVOAO
 
A* H0V CXV,lo,PE~t[16JV O,OlXEl6JV wu CXnOCEAE! o[1&ocx [1E np&C: Y) wv no),),cxn),cxOl


cxo[1o.
 
y) Eo,w (A, +,.) XCXt (B, +,.) ocxnUAtot [1E [10vcxolcxLcx o'OlXdcx. .6.d~'E O,t 0
 
6cxnu),lOe; (A x B, +, .) EXEt 110VCX6lCX(0 O1"OlXdo XCXl tOXUEl (A x B) * = A* x B*.
 
0) .6.d~'E Oll Ol OWCl'\JAtot (Zm X Zn, +,.) (Zmn, +,.) dvext t00[10pcplXO( cxv Xext
 
[10VOV cxv (m, n) = 1.
 
E) Bpd1"E 'CX CXVclOcPS~t[1CX OcotXElCX ,OU OCXXlUA10U Z15'
 
(Y1100Elbr Z15 S=! Z3 X Z5')
 

IlClpciooO'Y]: IlClpClO'xEu~ 8 q>E~POUClPLOU 2008 O'-co [-Lci1'1Y][-LCl. 

~. Acx[1TIpOTIOUAOU 
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