
 2012Κανονική

  μ    Θεωρία Αριθ ών και Κρυπτογραφία

1. a)  μ     μ  Galois GF(pΘεωρού ε το σώ α k). Δ    (a+b)είξτε ότι p=ap + bp modp.
b)          μ        μ   .  μ      μ  Η τάξη Ν ενός ση είου Ρ πάνω σε ια ελ κα πύλη είναι ο ικρότερος φυσικός 

      =0 (       ).       Ν τέτοιος ώστε ΝΡ αν υπάρχει τέτοιος φυσικός Βρέστε την τάξη του 
μ   =(2,3)    . . ( ): yση είου Ρ πάνω ε κ ε 2 = x3 + 1     Q.επί του

2. a)       mod17  ;     3   Πόσες πρωταρχικές ρίζες υπάρχουν Είναι το πρωταρχική ρίζα 
mod17;
b)      μ  elgamal     Alice      Bob μ  p=17    =3. OΜε το κρυπτοσύστη α επικοινωνούν η κι ο ε και α  
Bob    μ    b=6.          μ      Bob;επιλέγει υστικό κλειδί Ποια τριάδα είναι το δη όσιο κλειδί του

 Alice     Bob    μ μ  (r, t)=(7,6).        μ  m.Η στέλνει στον το κρυπτο ήνυ α Βρέστε το απλό κεί ενο
c)      Alice  μ          k       Έστω ότι η χρησι οποιεί το ίδιο ιδιωτικό κλειδί για να στείλει δυο 
μ μ  mηνύ ατα 1   mκαι 2   Bob.            . . Δ μ    στον Και έστω ότι ο κακός Π Α ή ος γνωρίζει το 
μ μ  mήνυ α 1.     Δ μ  (      mΜπορεί ο ή ος που γνωρίζει το 1,     υφάρπασε τα δυο 

μ μ    Alice         k)         mκρυπτο ηνύ ατα της και δεν γνωρίζει το να διαβάσει και το 2;

3.  μ      AΘεωρού ε τον φυσικό n = 1n + 2n + 3n + 4n   n  .     μόπου φυσικός Με πόσα ηδενικά 
μ        Aπορεί να τελειώνει ο n;

4. a)   μ               .Βρέστε ια έκφραση για τους τέλειους κύβους των φυσικών
: Δ    ZΥπόδειξη ουλέψτε στο 7.

b)      n        μ  aΓια κάθε φυσικό δείξτε ότι ο αριθ ός n = 2n + 3n + 5n + 6n     δεν είναι τέλειος 
.κύβος


