
ÌÁÈÇÌÁÔÉÊÇ ËÏ�ÉÊÇÁÓÊÇÓÅÉÓ �ÉÁ ÔÏ Ó�ÉÔÉ 22/04/2012ÁÓÊÇÓÇ 1. Ïé óýíäåóìïé äýï èÝóåùí åßíáé 16 �ïí áñéèìü. Áð' áõ�ïýòìüíïí ïé 10 åßíáé ðñáãìá�éêÜ äéðëïß. Ïé õðüëïéðïé åßíáé åß�å ïõóéùäþò ìïíïß(ðñïâïëÝò, ¬A, ¬B) Þ 0 èÝóåùí (ó�áèåñïß). Áðü �ïõò 10 îÝñïõìå ü�é ïé | êáé
↓ áðï�åëïýí áðü ìüíïé �ïõò (êáé ìüíïí áõ�ïß) åðáñêÞ óýíïëá. Áðü �ïõò 8ðïõ ìáò ìÝíïõí ìðïñïýìå íá ó÷çìá�ßóïõìå 28 æåõãÜñéá. Ç åñþ�çóç åßíáé:ðüóá áð' áõ�Ü �á æåõãÜñéá áðï�åëïýí åðáñêÞ óýíïëá;(Õðüäåéîç: Áðïäåßî�å ü�é {∧;∨;→;←;↔} êáé {∧;∨; <;>;+} äåí åßíáé åðáñêÞóýíïëá. Áñá áðïêëåßïí�áé 19 æåýãç! Ìå�Ü áðïäåßî�å ü�é {→;F}, {←;F}åßíáé åðáñêÞ êáé Üñá óõìðåñÜíå�å ü�é {→; <}, {→; >}, {→;+}, {←; <},
{←; >}, {←;+} åßíáé åðáñêÞ. Êá�üðéí áðïäåßî�å ü�é {<; T }, {>; T } åß-íáé åðáñêÞ êáé óõìðåñÜíå�å ü�é {<;↔}, {>;↔} åßíáé åðáñêÞ. (Åäþ ' → |= |=T > (' >  ) êáé {→; <} åðáñêÝò. Åðßóçò T |= |=(A ↔ A).) Áñáìáò ìÝíåé ìüíï Ýíá æåõãÜñé íá áó÷ïëçèïýìå: �ï {+;↔}. Áðïäåßî�å �þñáü�é:�ñü�áóç To {¬;+;↔} äåí åßíáé åðáñêÝò.) (3,0 ìïí.)ÁÓÊÇÓÇ 2. ¸ó�ù Σ1 êáé Σ2 (ðéèáíþò Üðåéñá) óýíïëá ðñï�áóéáêþí�ýðùí Ý�óé þó�å Σ1 ∪ Σ2 äåí åßíáé éêáíïðïéÞóéìï. Áðïäåßî�å ü�é õðÜñ÷åéðñï�áóéáêüò �ýðïò � þó�å Σ1 |= � êáé Σ2 |= ¬�. (1,5 ìïí.)ÁÓÊÇÓÇ 3. ¸ó�ù Σ óýíïëï ðñï�Üóåùí þó�å ãéá êÜèå áðïíïìÞ V õðÜñ-÷åé êÜðïéïò � ∈ Σ þó�å V (�) = T . Áðïäåßî�å ü�é õðÜñ÷åé Ýíá ðåðåñáóìÝíïõðïóýíïëï {A1; : : : ; An} ⊆ Σ Ý�óé þó�å ï ðñï�áóéáêüò �ýðïòA1∨A2∨· · ·∨Anåßíáé �áõ�ïëïãßá. (1,5 ìïí.)ÁÓÊÇÓÇ 4. Ïñßæïõìå ìéá ó÷Ýóç ≺ ó�ï óýíïëï �ùí ðñï�áóéáêþí �ýðùíùò åîÞò: ' ≺  áíí |= '→  êáé 6|=  → '.á) Äåßî�å ü�é ãéá �õ÷üí�åò ðñï�áóéáêïýò �ýðïõò '; , áí ' ≺  , �ü�åõðÜñ÷åé ðñï�áóéáêüò �ýðïò � �Ý�ïéïò ðïõ ' ≺ � ≺  .â) Âñåß�å ðñï�áóéáêïýò �ýðïõò '1; '2; : : : �Ý�ïéïõò ðïõ '1 ≺ '2 ≺ '3 : : :(1,5 ìïí.)ÁÓÊÇÓÇ 5. Ïé õðï�ýðïé åíüò ðñï�áóéáêïý �ýðïõ � åßíáé üëïé ïé ðñï-�áóéáêïß �ýðïé (óõìðåñéëáìâáíïìÝíïõ �ïõ ßäéïõ �ïõ �) ðïõ £ó÷çìá�ßæïí�áé¤ìå âÜóç �ïí åðáãùãéêü ïñéóìü þó�å íá äçìéïõñãçèåß ï �ýðïò � ð.÷. ïé �1êáé �2 åßíáé õðï�ýðïé �ïõ (�1 ∧ �2) ê.ë.ð. Äåßî�å ü�é, ãéá êÜèå n ∈ N êáéêÜèå ðñï�áóéáêü �ýðï ', áí ó�ï ' õðÜñ÷ïõí n åìöáíßóåéò óõíäÝóìùí, �ü�åõðÜñ÷ïõí �ï ðïëý 2n+ 1 õðï�ýðïé �ïõ '. (1 ìïí.)1



ÁÓÊÇÓÇ 6. Áðïäåßî�å ü�é | êáé ↓ åßíáé ïé ìüíïé óýíäåóìïé äýï èÝóåùíðïõ åßíáé ðëÞñåéò áðü ìüíïé �ïõò. (1,5 ìïí.)Óçìåßùóç: Ïé ëýóåéò �ùí áóêÞóåùí ðñÝðåé íá ðáñáäïèïýí Ýùò �çí Ôñß�ç24 Áðñéëßïõ 2012.
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