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ΘΕΜΑ 1. (i) (1,25 μ.) Να υπολογίσετε το διπλό ολοχλήρωμα ;· ;· 2yd;,r,:dy, 
. Α  

όπου Α το χωρίο που βρίσχεται στο α' τεταρτημόριο χαι φράσσεται ατ:.ό τον 
' ) 2 2 ') β ' ' ? ,,_ ο xux ,ο χ + y = �, -cην παρα οΛη y- = χ χαι τον ημιαc;ονα y. 

(ii) (1,25 μ.) Να υπολογίσετε το διπλό ολοχλήρωμα /1 ydxdy, όπου 

A={(x,y)εiR2: x2+y2�2x, y;Ξ::Ο}. 

ΘΕΜΑ 2. (i) (1,25 μ.)Να υπολογίσετε το διπλό ολοχλήρωμα /.ι exp ( � �:) dxdy, 

όπου Α το τρίγωνο με χορυφές (Ο, 0), (1, 0), (0, 1). 

(ii) (1,25 μ.) Να υπολογίσετε τον όγχο του στερεο(ι που βρίσχεται μέσα στον 
χώνο z = Jx2 + y2 χαι μέσα στο ημισφαίριο z = J9- χ2- y2. 

ΘΕΜΑ 3. (2,5 μ). Θεωρούμε το επίπεδο χωρίο D τ.ου φράσσεται από τις 
χαμπύλες χ = Ο, y = e χαι y = ex. Να επαληθεύσετε το -0εώpημα του GΓeen για 
το D χαι το διανυσματιχό ϊϊ:εδίο F: IR.2--+ IR2 με F(x,y) = (-y, χ ) . 

ΘΕΜΑ 4. (i) (1,2 μ). Έστω Ω το στερεό που φράσσεται απ.ό τις επιφάνειες 
με εξισώσεις z = J 4 - χ2 - y2 χαι z = Ο. Θεωροι)με το διανυσματιχό πεδίο 

F(x. y, z) = (χ3, y3, z3), 'ϊ/ (χ, y, z) ε IR.3. Υϊϊ:ολογίστε -co εϊ:ιc;;::χνειαχό ολοχλήρω
μα 1 fs F . n dσ όπου s είναι το σΙJνορο του Ω χαι n είναι το εξωτεριχό χά-0ετο 
διάνυσμα της S. 

(ii) (1,3 μ). Υπολογίστε το επιφανειαχό ολοχλήρωμα ffs z dσ ότ:ου S είναι η 
επιφάνεια z = 2y με Ο� .τ � 1 χαι Ο� y � 2. 


