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ΑνÜλυση ΙΙΙ

Ονοματεπþνυμο ,

ΘΕνΙΑΤΑ

Θ 1" α) Να υπολογßσετε το ολοχλÞρωμα
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αrαα,Jι
üπουD:{(τ,γ)€R':\/ßòαò3,0ΞτΞθ}, (Τμ)

β) Τπολογßστε το επιχαμπýλιο ολοχλÞρωμα

t -α r-1,
f 6:τfΓττ d" * 

φ _ 11, υ, dU,

üπου C εßναι η ýετιχÜ προσανατολισμÝνη χαμπýλη με εΕßσωση 4τ2 +9α2:36 (Τ.σμ)

Θ#" 
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του ºR3, το οποßο ορßζεται απü τιò σια.φÜνεεò , : )(τ2 * γ2) χαι

ß) Να υπολογßσετε τον üγχο του χωρßου G. (Τ"Sμ)

ßß)Να βρεßτε το εμβαδüν του τμÞματοò τηò επιφανεßαò του G που βρßσχεται πÜνω απü το
επßπεδο Ζ :2, (τμ)

Θ 3. Δßνεται το διανυσματιχü πεδßο tr' : (ra,, α2, -3αΖ) του lR3,

Φ π« δεßξετε üτι εßναι σωληνοειδÝò. (ο.σμ)

ßß) Να βρεßτε'.Ýνα διανυσματιχü πεδßο G του IR3 τÝτοιο þστε F: rotG. (Ιμ)
ßßß) Εφαρμüζονταò ιιατÜλληλα το ýειδρημα του Stokes να υπολογßσΕτε το επιφανειαχü ολο-

χλÞρωμα /rds, üπου S'η.qσωτεριχÞ επιφÜνεια του χιßνου , : 1/FΤΤ, 0 < Ζ ò 7, (Τμ)

Θ 4" Θεωροýμε τη συνÜρτηση 
'Ιßºτ?ιεηß}.ò

F(r,a,z): (r(r2 +α'+ r'r-ßß';οòr'+α'+ r')-'/',z(r2 +α'+ r'1-'/'1

χαι το χωρßο Ω του IR3 που ορßζεται απü τιò επιφÜνειεò α2 + Ζ2 : 1, τ: 1 χαι η : 2. Αν S
εßναι το σýνορο του Ω, υπολογßστε το επιφανειαχü ολοχλÞΡrμο /λF(r, υ,Ζ),fr,d,σ, üτου f,,

εßναι το εξωτεριχü χÜýετο διÜνυσμα τηò S. (Ζ.Sμ)

ΔιÜρχεια εξÝτασηò 2,5 þρεò

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΤΧΙΑ
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