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O1. A) 'Eow X évag yopog pe EOWTEPIXD YIVOUEVO X S éva utocUvohd Tou.
p‘X No Soete 0V 0ptopd 10U 0pBoywviou SUUTANPOUATOS 5+ Tou S.
(,i/ij Na detfete 6Tt av T0 S eivon Tuxvd otov X TOTE Elvan S = ek

B) Av H civon dretpng didotaonsg Iy aBiog Yweog Hilbert xot M xhelot6g UTOYWEOS TOU, VOl
Beifete 61t H = M @ M+

* @2, 'Eoww évoc dnelpns ddotoong Wyadixos yweos Hilbert H en b0 = L2 ) a
opdoxavovixt, axohoudia xoau h € H. No Beilete 6t n oetpd S (b, ej)e; ouyxhiver o Eva
h' € H oo dote h—h'Lle; yia xdde i = 1,2, ...

Tt cuunepaivete bTay emmiéov 1 axohoudin efvon opdoxavovue fdon;

©3. Bow X, Y yopot pe vopua xan T': X — Y ot YPOUIXT| ATEIXOVION.

(1) No oploete md1e ) T héyeton 9payuevoc TEAEOTIC.

(ii) No déoete éva napdBerypo TeAeaTH oo onofo va gaiverat 6Tt 1) VOpUA TOU gZopTdTa xou
and ¢ duo vopueg Twv X, Y.

(it1) Na BefZete 6T 0 molhamhaoiaotixde teheothc My L?[a,b] — L*[a,b], (f € Cla,b]): '

(Me)(z) = fl)p(z)
elvor gparyuévog xan vo UTOAOYEGETE T1) Vopud TOU.

©4. 'Eotww H évac dnetprc didotaong pyadixos yweog Hilbert xar P € B(H) évac tautodo-
VAOS TEAEOTYC.
(i) Na detete 61t 0 P eivan opoydvia mpoBoht) av, xa uévo av o P eivor avtoculuync.
it Av o P efvon opBoydmiar tgoporf, M = R(P), 10 chvoro Ty mg P, xat A€ B(H) vo
effete 6t (o) AM C M av, xou yévo av AP = PAP. (B) AM € M xou AM* C M* av,
xou pévo av AP = PA.

@5. Eotww H évac daywploog yopog Hilbert xau A € B(H).

(i) No deffete 611 0 A eivor ougmoyrc av, xat péve av yut xdde axoroudia (xn) Tou H
1 oxohouta (Axy) éyel o ouyxhivousa umocohoudia, av, xar pévo av uTdpyet axohoutio
TeEAeoTHY TETEpaoUEVNG T8ENC 1) omolo oUYXAVEL, WS PO TN véppa Tou B(H), otov A.

(ii) No Seifete 6t o ereothc T € B(fz): Tx = (21, T2, 33, ...) Eivan aupmayhc.

Ta Yépata eivon 10odovopa. T 1o dpiota anawtodvTon telo ONOXAT-
cwuéva Vépata. Audpxewa egétaong 2 opeg xau 30°.
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