
ΣEMΦE 2o EξnμηνO lανoν1xi eξdταoΙ ιoι).ιo;20ιι (t8 l- 11]
ΙPαμμιai ΑλτeβPα χαι EφαPμoτiζ

ΘEMA1ιA

Θ 1 ' η Ιjστω λ r ' 
-Ι 1 διαr.Ιριμjνεζ ιδοτlμjζ ενo: ε!δη ioPφισμoι 1 | \/ _ \Ι 1Ια| €στ|' J|\ . i 0 νr\e\\/.'

ιδιoδιiνισμoτα Δ.i:r. οτι rα 
'i 

xi) ειναι τραμμιxd αν.ξnPrητα.
3) Διν.rαι o ni'/αια.:

)) \.ia. a.\ το la?aπΓPlστ Δ το)''Jω\ Jlo ΦD λ !ι'α| (.Ι 1')l1: + 2')'
li) B?.ιτ: αντιστρjφιμo τιναxα P -!τa9.ia1. P \ AP = D' 6naυ D δld'! ι''Φζ'
li;] BPrιτε μι, διατ.)νoπoιηση τoυ iiναxα ,1't10'

Θ2. α)'Εστω nολυ.'rνυμo J(λ] :oo+r,l)- +.,r,λ" πoU μηδενiζsτ"ι ατ.)aνινι xl, πiναΙα,4. Δ.ιξτε 6τι
1' a ι|'α'q. E εi'a'' ()|!ο|oζ με τo! -4 τarτ. ειναι /(B) = 0

ρ) Δια:!π6σατ ro ΘΞι;Ρη]α cλ]eΙ ΙΙaιitιoι.

δ) Δ.iζτε οiι riυ. ''ραμμιιΔ< nα?α'ρ'τ0'ζ του χαPαΙτηριστιχου noλυωνιμOJ ΙΛ(λ).'ιΞ l1 l n τι',J'xc A.ι'aL
Ι!ι IαPiιγoνrαζ ro! .λaχιστ,! Ioλυoνιμoυ 1ni(λ).
.] Δι!.τ.ι o iιναΙαζ:

i] BPει-a io ελiιχιστo I.λυ6νυμo τoυ ,4.
j]J Bρε!τε τoν iiνα)iα,4-' !αι διiστε τιζ ιδΦτιμdζ τo].
jii] Bl:ir. rον Ι(νrια,,lιo'].

Θ 3' A'Σoτω ι_a!,< διαν!σμdrιιoζ |.ι;pa. vε.a61.?lιΔ τιν6lεν0 1,)ιaιΤ:v -.v t'.. ?f |1'J|ι').

α) \*' opiσ.rε rιζ IrP.xiτω aνν.1.ζ
j) σUaυΥηζ γρζμμιΙ.j( μεtασΙημαrισμdζ του 7, ii) 

" 
α!τoσ)ζυΥ'ηζ, i\) T ooμeΦ\'ιΔc'

ρ) \", δsιι.τε i).\ o Τ e a|' ca ετ?l1Δ< q\ xηι μaνo ζν απειiον{ζει μια oρ oiαvNιxη βrση τo, l/ σε μια
aΡ1hιαv'|yi p'σl\ aι \/

B) Δινεται o τριμ]ι:.jζ μ α..ασ./'τ\iιατ|cμLζ T R3 ' R3 Ιαι η ρrσ'η (ε) = ιε1 : 11,1,1), ., = (!' 1 1) ε3=

i i i ] '-'' "'*' '" ' ωζ i?oζ τη ρι'ση (')' να βP'dε{ ο ?- rαl
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., iο., ο ο
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(0 ]) rrΙr.ι/4=
ν] a.ι/ .ι 6τι ιd7ι9ι 7 = Ζ'.

Θ4. Α'Εστι] \,J a πΔ/ωρaζωυ F.A πo! Iαρd1'.ται απi τα διαν'''aμcια ι1 = ι3'Q'rj,0], a, = ι0 ].2 ])
Δι!Ξται εriiσηζ τo διινυσμα 1]o : (5' 2. 1, n). Nα βρ.ι']oι!:

1) 'Γ\\o aΦ.ιav,\L\\Pι.l' -o! oρ{oγωνio! συμπληρ6ματoζ -4./1 τoυ Ι'Ι'
ij) ιΙ o?{dζ Ιρoρολdζ io! δια!!σμσroξ 

"-ο 
στo!ζ υxn!ωpaυc Μ ' λΙ) '

B) lι.τα' η .Ξ|σι)στ| 3J|2 + 2ΙJ'1 + 3.' -i 
'l:2 

4 = 0' Ι\α xρoσδιoρισ-.ι aνα νdο oPυoΙdνoνιx6 σιiσr'ημα
σιΙ-ετατμdνω.].)::ρoζ τo aaο|ι T).Ξi'σωοr1'α;L.| -ην 1η\:l ηζιr.Fr]] rι J, J Ι '-ρ cτ.ι τo .iδοζ τηζ
.a9η\ε|x. τ-a' aa ?σ.ι'.ι.

Tα ι9jμαrα εiναι ισoδιναμα ΔιiPaεια.ζaτασηξ 3 tiρεζ

KAΛιJ EΠΙTTXΙA



ΣEMΦE 2o Eξnμnνo xανο!ιΙη εξdrαση ΙΦ,λιoζ 2ο1ι (18 7 11)
ΓDdl μ.nn \/1:ρoo idι Ι PαiιJo-εζ

ΘEMAΤΑ

Θ]. α) 'Ιjσrι,.\r')1 δι9Ζεxρι]jνεζ ιδDτιμaξ ενo< ενδoμορι]ισ1oι 1 \Ι + \Ι nrΛ tσtω i Γ, υfα ονa
ιδιoδ:,,!σμiiα. Δ.ι:1: lr1ι rα ,i ]i .ι!αι γραμμιxn ανεξdP:ητq.

β] Διν.rdι o rιJriα;]
Γl 3 rl

J |' δl

Lt, u r]
\) Δ'.:||--. L-'' .a /.αρeιττρlσ-'ιΔ τοi|6νο!o τa'J Α ει!αι (?: 1)(Ι + 2)!.
il) BρΞιto aνrισ:ρiψιμo iιναια Ι' τ!το\a.3σa. P' Α ΙJ = D' Δnaυ D a,laΙ ω\''a.'
:iι] Bi,εirs μια δι,τωloπoiηcη ;oι πiναzα .11"0.

Θ2' α) Δι,τ!nι;oατε το Θε6?ημα cilτ]ν-Ι]aΙ]iΙιo!.

τ) 'Ισroxoλυ{]ν!μo/()J=oo+,tλ+.-ι].λιrο!μηδε'iζ.:αιαiΔ a\al]ιaι\a'αλ'Δεiξ:.aτι!νη
r|''ω.α. Β ε|\aL nμarj. μ. -.' .1 τ6τ. ει!αι ] (E) = 0.

δ) Δ.iaτε oτι xddε γραμμιiιiξ IαPζllΥoνταζ ro! χαραxτηριστι7oυ Ioλυωνιμoυ Ιn1λ) εν6ζ η : η iλζrα -a ει']αι
ιc1 l'aPι1o\1α< .a J .λ0/|'σi.υ πoλ!ωνιμo! n.4(λj.
Ξ) _\ιν.iαι o Ii!αxα.:
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20ο 1l
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1l ι] l ')

oιr 1 4]
i) Βρ.it: τo :λ./lσro ioλ!d!!μo τ.! .1

ιi) BP:ι-Ξ :oν rινxl1 l ' :αι δι]σ:ε rιζ 1διοτlμiζ τor.
i j]) Ιjrii. roν iι!αΙα..]]ι]ι]

Θ3' Α'Εσ:ω 1/ jναζ δ]αν!σματιx6. /.ι;Po. !r- εσΙjτ..|lο γι:ilμ:νo ]')ιa]T:\/ - ]/aνr'lPop!|ιξ

ι) NJ .Piσετε i1ζ παPιaiτω dννoιjζ
]) σ!:!],ηζ Υρ,μμ1lo: μετ'a/.τ|\στ|σ|:\Δ. aο\) T ' iι) T aντοσ )aυΙiiζ, ii) :/' lσομετPιιδζ

ρ) \α δ.i{ετΞ arii o ? .ι)αι Ξρμιτια!δζ αν xnι μdνO αν O πiνα)rαζ. no! ανiισto|/'εl' σ-ο' T ω. nPac μ0 ο?fοι0
νo'ιΙη 3iση τo! y. εiνιι ερμιτιανdζ.

R) Δι'/ετα1 ., ΥP,ii]]llo. μa:ιaa7τματιaγδc Τ : P'3 _ R3 Ιαι η ρ{iση (.) = {.l = (1' ι,1),., = (ο,1,1)' .3 ''
_ Γ' , !l

ιι].ι] 1rl :ο] rΙι -rν1=| 3 : J l.lν,iοτiναχαξτo'TΦ.n?a..ημ06lr(ε)'!αρρε0.ιo1'',lαι
I I 5 rl

νc ι.||.t.ι ι-\ |σ|ι.\ T = Τ' .

Θ;t.Α'Eστo\'jο\)τδl<o?aζ.oιιιinoυΙαρnγ.rαιαrdtcδιανισμαrαιr=(ι]'ι.0,])'ιu:(:,l,l,υ]'
Δi'rεται επιoηζ rO δliνυσμa lo = ι5,2 ι 0). Nα βPε{oιν|

j) μια .,ρ{O,α!oνιΙη β'ση iι,] oρυo'iω!ιo! συμΙληρ6ματog n,/1 τoι ,ι/.
jj) oι rrρfdζ raορoλdζ τO! διaνι]cμαroζ υo σrο!. Unο[ii?oνζ λ1' ]ιl'

B) Διν.ται η :a|oaστ1'2L1 + 3'2 +222 +2τ.- 1] _ (]. Λ'J rρoσδιορlστεi t't ιCο a?tοy.l''o"'-| l)σ l'p'J
σ'νiεiαγ!,νων b; i,η: i,J ana|.o τ).\lσωdl' 'σ '/- lν (υJnν η 1ζρoiφl !nι,αoνγvUpστεi τoειδοζτηζ
:rιφrν.l'J. io! παρlσrnνrl.

Ια o6ματα ειναι ισoδi'dμα Διd:?aΞια sξdτασηζ 3 .δF.ζ

κA Λ Ι-τ I]lllT"rΧTA


