
E{ercioer,q flpqTtaatuxri€ Avci}.uo1q, 24/O9 /2009

Odpa, 1 (a) Aivowqt tq oOvo).q

( r )
1 r : N .  ' q r : \ r + Z r , n e X ]

(u) Aei{re 6tt tcr At,Az e(vsr E€vq xst x).etot& unoo6vo),q tou IR..

(ii) Aciore rov oprop6 t4c an6otuon< d(A,B) 6nou A, B efuat unoo0votre ev6q

petprxoO lcipou (X, p).

(ii i) Tno),oyiote r4v un6otaorl d'(A1,A2).

(iv) Trrlplow A,B unoo6vo),q, tou 1R, d:ote A,B vcr eivut x}.erord xil gPflT-

p6vu, A l.) B : A xat, d(A,B) : 0Z (E{1y{ote n}.r1pcoq rrlv arrlvqo{

octq).

(p). Aivovtul tq qx6trou0cr unoo0votrq tou IR2 :

8 1 :  { ( r 1 , r 2 )  :  z 1  €  Q ,  t z  e  Q + }

8 2 :  { ( r y r 2 )  :  z 1  €  Q ,  1 2  e  Z }

Bpeite ttq xtretot6t4teq .B1, B2 lrn\ Bt,Bz'

@6poc Z (a) (i) Totco (X, p) perprx6q yropos, A g X xdt rs € X. ll6re to 16

),61erur oplux6 olpreio tou ,4, xqt n6te orlpeio ouoocipeuolc;

(ii). fta (X, p) : (R, pl.t), bciote ncrp&beryprc ev6q ouv6).ou,4 e R. xa; ns,r1 € lR

c-5ore ro r0 vc e(vqt opr.ux6 olpeio tou ,4 a),).rl 611 oqpe(o ouoocbpeuorl(, xol ro 11

oqpeio ouoocipeuolq tou A, *t / A'(Atxclo).oy{ore rrlv cndvt4o{ oag')

(p). (i) Bpeite 6treq trq ouveXeis ouvcrptrioerq / : N --+ IR. (Arxuotroy{ote t1v

ctn&vrlorl o'eq.)
(ii) To'rco (X, p) petprx6q ycDpoq <bote to o6votro

{r e X: r  o4pe(o ouoo6peuoqc} :  @.

Aei{re 6tl xci0e A c X, e[vcn crvolxr6 xat xtrelot6 o0votro'

@6pcr, 3 (e) (i) Aciote tov oproir6 rou ouFrrsYo\i< ,nooru6trou ev6q perplxo0

lcipou.
(ii) Aei(re 6tt qv o (X,p) e(vur perprx6q XcoPo< ci:ote x*0e uxotrou0(e (r2)nex

nou Dev 61er ora0epll unuxotrou0ia,6Xer 6vu olpteio ouoo6peuoriq, t6re o (X,p)

eivcr ntrl1p1c.
(ii i) Ae((te 6tt ytc (X, p) oupnay{, diam(X) < oo'

(p). Totco (X,p) oupnry{< petprx6c, yapoq xu f : X -' X o'uoto}'{ (Dr1)..

undpler C <1oorc p(f  (r) , f  @)) < Cp(r,gr)  yra x&0e r,  a € X.) AeiEte 6l :

( i )  Ae i ( te  6 t t l taxdr )e  n  €  N,  d iam f " l x lS  C" 'd iam X.xcr ; .ou  f "+ l lX)c

f"lxl.
( i i )  Trr ipler rs e X ciote op1/"(X) :  {16} xm &t f  (rs):  ro.  (Tn6bsrh:

Eivcu diamX < oo ago6 (X,p) ou;rndy{c )



@6y.a + (u) (i) Atmunrj:o'te to Oecipql.tu Baire xat unoDe(€te 6tt q,v (X, p) eivott

nlripqc p.X. xat X:UT:tKn 6nou x&rle Kneivur. xletot6 unooOvotro tou X, r6te

un&p1er n6 ciote (K")' * b.
(ii) Ae(te 6rt sv o (X,p) e[vat n],{pr1e xar upn}prlorpoq, 6Xer 6vcr toutrdXtotov

pepovcopdvo olpefo.
( i i i )Ae({re6troro(Q,pt. t )  DevunripXerrooD0vapt lptetprxr i  p1tborc (Q,pr) uu

efuur ntrrlpl< p.X.
(p) Eoru .f , Q * IR. 1-1 xcn ouveXri<.
(i) Aet{te 6u to o0votro /[Q] bev 6Xer peptovop6va olpe(u.
(ii) Ae([re 6rr /[Q] eivu unepapr0p{orpo.


