
ESETA:EEI:E MITAAIKH':E ANAAY:EH:E (IOYAIO:E 2009)

E>tp.cx. 1. (;x) 'E(),w f : D -; C, D <;;: C O(VOlX,O , f = u + iv fls U = Ref,

v = lmf XO(l Zo = xo + iyo ED. Av :"1 f s(V:Xl r::xpcc!,wy(mflYj (),O Zo od~,s 6"

(1) f'(zo) = ux(xo, Yo) + ivx(xo, Yo) = -iuy(xo, Yo) + vy(xo, Yo).

(2) ux(xo, YO) = vy(xo, Yo) X:Xl uy(xo, YO) = -vx(xo, Yo).

(g) 'Emw a = 0.1 + ia2, b = b1 + ib2 ()uospo( f.Uy:xOlXO( aplVl-W( X:Xl f : C -; C flS

f(x + iy) = ax + by, Yl:X xcivs x, Y E R Av 'f) f dval o;\O[J.oP<PY, mo C, od~,s em
Vr:jpXSl C E C wms fez) = cz.

E>tp.cx.2. (0() 'E<TIW f :C -4 C, cx.XSp:>:lO:()vv6'.pu/()Yj.

(1) .6.d~'E 6Tl Ylo( x±vs Zo E C, R > 0 X'o(l n E N,

If(n)(zo)l::; ;~ max{lf(z)1 : z E C(zo,R)}

(2) Y;:OV£TOVflE 6" VdPXZl kEN Wmz If(z) I ::; Izlk, YlQ( xcivs z E <c.

(i) .6.s(~TS 6" Yla xavs Zo E C, R > 0 X:Xl n E N lv/USl A"

If(n)(zo)1 ::; ;~ (izol + R)k

(ll) .6.d~,s A" YlQ( xcivs z E C XQ(l n > k, f(n) (z) = 0, p..» V\ '7 i(.
(iii) !'id~ ,S 1m '''1 f dVO:l T:OAVWVUflO~O:VflOU ,0 J:O/l) k.

(g)~CI. ur:O/,oYl<7tld ,0 oAoxldjpWfl<X

r eZ dJOR Z2 - 3z + 2 Z

oJ:Ou CR 0 xux/,o:;: xsv,pou 0 XCil iXX,(ViX';:( i) R = 3/2 XiXl ( ii) R = 3.

E>tp.cx.3. (0:) .6.(VS'Q(l Yj()S'P:Y. L:=o zn = 1+ z + z2 + ...
(1) .6.d~,s A" 'f) ()Slp:X ()UYX/'(VSl (),YjV <}1Jvo:prqG'f) fez) = l~z' Izi < 1.
(2) .6.d~,s em 'f) ()SlPO::XJ:OxA(VSl iXV Izi :::::1,
(3) A ,,.., , ) , , '.\l ,,; , ~, , 0' .w.Sl::;"S O,l Yj <7ElpO:avyx'lvsl oflO'OfloprfO: as X:XvS Iv,Slmo Dlv,{O XSV,POIJ

XCII Q(X,(vo::;: 0 < R < 1.

(g) AVO:J:-ru~TS as aslpO: Laurent rqv OIJVY.pTYjOr,

fez) = __ 1
(z + 1)(" T "')

os XO:{)£VCI.O:J:O ,ou:;: r:O:PQ(xo:,w OCY.X,I.JAlOIJ';:(i) 1 < Izi < 2, (ii) Izi > 2.

E>tp.cx. 4. (0:) 'Emw f : C -; C, O'.x.£pc,,:x ()IJvjpu,or" Wo E C, R > 0 xal £mw

D = D(wo, R) 0 Q(VOtX,o:;: o(v,{o,;: XtVTpOlJ Wo XO:l ,u,(vct::;: R.

(1) Av YlO: 6h 1'0: Z E C l<J'/USl 1m fez) E D, 6d~n: 0" 1] f dV:Xl OTy.0sp~.

(2) Of.Lo(w::;, ':xv Yl':X6b ,':x z E C lv/USl A" fez) fj. D, od~,s 6" d\l 'f) f dvc!.l

onvsp·~.

(3) .6.d~,s em iXVtJ-l':X:XXSp;;t;l<Xouvjpn)vr, f dW.l tJ-rl ou{lsp'~ 1'01'S '''1 SlXOV::I.TYj:;:

s(VQ(l rrvI\vI7 mo C (orIA. VE > 0 X:XlVw E C Ur:jpXSl z E C tJ-s IJ(z) -wi < f.).

(g) !'i(VOV,O:l ovo oM:J.op<ps::;: ouvo:p1"~asl::;: f, 9 Opl0'r1iVS<;: o,ov O:VOlX,O o(C)',{o Do =
D(O,l) xsv,pou 0 X:Xl O:XT(V::I.:;:1. Yr:oO£,oUfls 6" YlCf.okx 1'::1.z E Do lVAvsl OTl

J(z)g(z) = O. .6.d~1's 0,'. d,lO f = 0 -fl 9 = O.
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