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O1. Eotw {e;: i =1,2,...} pa opYoxavovixr oxoroudia.

(i) Avh € H vo delEete 6t n oepd Y ooy (h,e;)e; cuyxhiver o’ éva b’ € H, této0 wote: h—h'Le;
vy xqde ¢ = 1,2, ...

(ii) H axohoudiu (e;) etvon opBoxavovixd Béomn, av xou uévo av h = 3" (h, e;)e; Yo xéde h € H.
©2. Eow H, K 8o ydpot Hilbert xauw A € B(H, K) évoc ppaypévoc teheotic and tov H otov K.
Na eiZete btu undpyer povadinde tereothic A* : K — H, A* € B(K, H) tétowoc dote:

(Ax,y) = (x, A"y) yia xéde x € H, xou vy xdde y € K, pe [|[A*]] = ||4]|.
Emnnhéov va delete dtu
(i) O norhamhactooTixde TEAETHS
My s L2a,b] - L¥a,b), (Mye)(@) = f@@)p(a), omou f € Cla,b]
€xeL ouluyt| Tov teheoth My, omou f pwyadued ouluyhe e f.
(ii) O My elvou puotohoyde.

(iii) "Evoc teheothic A € B(H) elvou avtoouluyic, av xo pévo av (Ax,x) € R yio xdde x € H.

©3. 'Eow H évag dneene didotaong yweoc Hilbert. No deléete ot
(i) To cdvoho twv cuunaydv terectdv K(H) eivar éva dimhevpo Weddec tou B(H).
(ii) To K(H) eivon yvhoto WBeddec tov B(H).

(iii) Kd&de avtiotpédupoc teheotic tou B(H) dev elvon cupnayvc.

(iv) O tedeotiic D € B(l) 1 D(x1,22,...) = (z1, 522, ...) elvon oupmayrc.

. BEotw opoc Banach xa o gpoypévoc tehecthic T € . No oploete v évvola Tou ouluy
®4. 'E X y&poc B h (EoryUE reotic T € B(X). Na opl nv € QuyA
teheotr) tou 1. Katémy va dellete 6t
(1) T T, S € B(X) nu a, B € Coyler (o + BS)* = oT* + 5S*.

(2) T | X =T, érov T** | X elvau o neproptopdc tov T otov X.
(3) Tl =1T1-
(4) ker T* = (ImT)> .

©5. 'Eotw H évag dnepne didotaone daywelowog yweoc Hilbert, (a,) wo @paypévn oaxohoudio
Ly odixdv optducyy xon (ey,) wa opdoxavovixr Bdon tou H. No Sellete ot

(1) Hoepd Y00 an(z, en)e, ouyxhiver Yo xéde z € H.

(2) HoyéonTz ="

et Gn (T, €n)en 0pllel éva goayuévo tedeat T otov H.

(3) O teheotic T mou oplotnxe mo méve efval GUUTAYAS oV Xl HOVO oV a, — 0.

To Yépata elvor toodOvapa. I'ia To dplota anatToVVTOL TECCERX ONOXATPWWULE-
vo Dépata. Adpxeia eE€taong 2 wpeg xou 45'.
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