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©1. 'Eotww H eivou évac ydpoc Hilbert xou A € B(H).
(i) No oploete tov ouluyh A* tou A. TI6te 0 A Aéyeton autoouluync;

(ii) Av o A elvon awtoouluyrc va deilete 6t eivon H = ker A @ Im A.
(iii) No deiete 61: O A elvon autoouluyhc, av xou uévo av (Az, z) € R, vy xdde « € H.

©2. Eotww X évac ywpoc pe voppa xou P € B(X) évac tautodivapos TehecThc.
o) (i) No delZete 6t o1 undywpeot Im P xou ker P elvon xhetotol xou cupmAnpwpotixol.

(ii) Ioyvew: ker P =1Im (I — P) xou ker (I — P) = Im P.

B) Eotww H évac ancpodidotatoc yopeoc Hilbert xaw P € B(H) évoac toutodivauos TEAEcTAC.
Aci&te ot o P elvon oploydvio mpofokn, av xaw uévo av o P elvar autoouluyhe.

©3. Eotww H civou évog ydpoc Hilbert xaw A € B(H). No 8coete toug optopolc:
(i) o A elvan nenepacuévne Talne.
(ii) o A etvon ouymoyic.
(ili) Na dei&ete 6Tl 10 GUVORO TWV TEAEGTOV MEMEPUOPEVNS TAENG dev elvon XAeloTo.

(iv) No detete 6m av o A eivon ovunayhic xauw B € B(H) téte xou oL teheotéc AB, BA eivou eniong
oupnayelc.

©4. Eotww H eivou évae yodpoc Hilbert xou T' € B(H).

(i) Na deiZete 6t |T|| <1< I —-T*T > 0.

(ii) T o oxohoudia (xy) Tov H woyler: TH%xy — y, y € H. No dellete 611 undpyet axohoudia
(yn) Tov H tét0i0 dote T* Ty, — y.

©5. Ocewpolpe: H, K 8o yopouc Hilbert, T € B(H, K) évav teAecth Y *AEGTO GOVONO TGOV
R(T), tnv opt tpoPorfy P tou K enl tou R(T) xou éva ditdvuopa b € K. T éva u € H deilte bt ta
T AR elvar LloodUvaaL

(i) Tu = Pb.

(ii) |Tx = b|| > [|Tu — b|| yio x&de z € H.

(ili) T*Tu = T*b.

To Yepata slvar 1oodOvopa. I'ia To dploTta anautodvTon TECCEREA ONO-
xAnpwpéva Yépata. Aldpxeia e€Tacrg 2wpeg xou 45,
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