
ΣEMΦE
EIΙΑNΑΛΙΙΠTΙKIΙ EΞETAΣΙΙ στη Θεωρια Συν6λων' oL/Lo/2oo9

ZΙΙTΗMA 1. Tι εννοoιiμε 6ταν λ6με o πληθι1ριθμoe εν6ζ oυν6λoυ; E&ν

κ xαι λ εiναι πληθ&ριθμoι, oρtoτε τoυζ κ * λ xαι κλ xαι εEηγτjoτε τι εννoo0με

με τo ,' ζ λ. Διατυπιiloτε (xrρt< απ6δειξη) τo θειiρημα Schδder-Bernstein

χαι χρησιμoποιτ]οτε τo Υια να απoδε(,ξτε 6τι Ν6 'Νo : Νο.

Xρηoιμoπoιtilνταζ τo αξtωμα τηq επιλoγτ]ζ απoδεtξτε 6τι

f: A-* B η oπotα εiναι επi τ6τε υπ&ρxεt g: Β '--, A
ZHTΙΙMA 2. l.

αν υπdρxει oυν&ρτηoη

η oπolα εiναι 1-1.
2. 'Eoτω .4' αναπαρ[θμητo χαι J : A "+

Β Ξ A ι1loτε η / εtναι oταθερτ] oτo B, δηλ.
Λ[. T6τε υπ<iρ1ει αναπαρiθμητo

Υr,y€Β, f("):f(y).

ZΗTHMA 3. 1. Γιατi δεν υπ<lρxει τo o6νoλo 6λων των oυν6λων; Δη-

λαδτ] γιατi, δεν υπ<iρ1ει oιJνoλo A ιioτεΥr(r e A);
2. Xρηoιμoπoιιiνταq τo xατ&λληλo αξiωμα απoδεiξτε 6τι αν υπιlρxει τoυ-

λ&xιoτoν dνα o6νoλo Aτ6τe θα υπι1ρxει xαι 6να o0νoλo 1ωρiq oτoιxεiα, δηλ.

τo xεν6 o0νoλo.
3. Aποδεi,ξτε 6τι δεν υπι1ρ1ει o6νoλo A ιJιoτε

re A*Ξμ, ":{a}

ZHTΙΙMΑ 4. 1. 'Eoτω .4 oιjνoλo xαι Φ oυνdρτηoη απ6 τo δυναμooιiνoλo

τoυ ,4 oτo δυναμooιjνoλo τoυ ,4 6τoι ιilοτε

X CY C A---+ Φ(x) g Φ(y).

Απoδεiξτε 6τι υπ&ρxει 6να υποo'Jνoλo B Ξ A ιΔoτε Φ(Β): Β.
2. Χρηoιμoπoιι6νταq τo παραπdνω απoδεlξτε 6τι αν X xαι. Y oπoιαδt]πoτε

orjνoλα χαι αν υπ&ρxoυν 1_1 oυναρττj oειq J : Χ -Y xαι g:Υ * Χ τ6τε θα

υπ&ρ1ει oυν&ρτηoη h : X >---> Y η oπolα ε(,ναι 1-1 xαι επ[.

Tα θ6ματα εlναι ιooδ6ναμα. Διιiρxεια εξdταoη< 2.30 d:ρεq.

Καλf, Επιτυy|α!


