
oΙKoNoMΙKA MAΘHMATΙKΑ

ΦTΛΛo 1

Αoxηoη 0.0.1. 'Εατω η αυvd'ρτηαη δdo μeταβλητδv f (r,'y). Au Π n
f (yeι αυveyeig μ<ρικζ παραyciryουg μ(yρι και δedτe ρηg τdζηS, ιαyιjeι (> tt,: ι
6τι: η f etvαικυρτf1αv καιμ6vo αv yια κdλe αημeto (ro,yo) € ΙR2 καt

yια κd'\e διιivυαμα α: (α',α2) e R.2 ιαyι3eι οf)@n,'μ0) } 0, 6πoυ
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(βλ. βιβλto αeλ.. 94)

Αoxηoη O.O.2. 'Εoτω αy(αη πρoτiμηoηg 2 τoυ ΙR.2* πoυ oρtζeται
απ6 τη αυvιiρτηαη yρηoιμ6τηταS u(r,'g). Ι'{α παραoτα1odv yραφικd' 

e υy 'ι13
oι καμπι3λ<5 αδιαφoρiαq τηS Σ. Εζeτιiατe αν η Σ eivαι μov6τoνη, νv'
κυρτfi και oυveyrjg.

(d) 'u(r,s) : ra,

('ii) u(r,'μ) : πγin{r,a},

(iii) u(r''y) : mαr{r,y},

(iυ) u(r,a) : 
'/i + \/a.

Αoxηoη O.0.3. oρtατe τη Ιeζικοyραφικf1 διιiταζη τoυ ΙR.}. Εζ- / -^ ''-eτd'oτe αv eivαι κdτω ημιαυvexis κα'ι αv αvαπαρiαταται απ6 ourryη 6υ rLq
αυν d' ρτ ηαη yρηαιμ6τητα g.

Αoxηoη 0.0.4. 'θατω η αy(αη πiloτiμηoηs Υ πoυ oρiζeται απ6 τη
αυνdρτηαη yρηoιμ6τηταg u' A, η > eiναι μov6τoνη, δeiζτe 6τι η 6υ ι7ρ
2 αvαπαρirtταται απ6 αυvιiρτηαη u : ]R" _-, ΙR, δατe u(0) : 0 καt
τ'(") > 0 yια κ,ifle r € ΙR.?.
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Αoxηoη 0.0.5. Nα παραατα1ei yραφικd η αυvdρτηαη'u(r,'g) :
e (Ι2+!!'2) και δeiξτe oτιη oυvd'ρτηoη eivαι oyeδ6v κoiλη αλλd δev eiναι
κoλη'

Αoxηoη 0.0.6. 'Εατω Υ αyfuη πρoτtμηoηg πoυ oρiζeται ατoz ΙR.}.

Aν η αy(αη προτiμηαηg etναι μov6τoνη, δeiξτ< 6τι οι ταρακιiτcυ πρo-
τιi αeιg eivαι ιooδdvαμeg:

(i) H oyfuη πρoτiμηαη7 > (yeι dκρω9 eπιBυμητ6 ατογeio

(iQ To μoναδιαto διd'νυαμα e eivαι dκρωg eπι0υμητ6 ατoιyeto yια
αυτfiν τη oybη πρoτtμηαηs

(iii) Κd1e αυoτηρd. 0eτικ6 διd'vυoμα του ΙR.' etvαι d'κρωq eπι0υμητ6
yια αυτfiv τη αy(αη πρoτiμηclηg.
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