
l. Nα εξεταoτotiν ωq πρoζ η oιiγκλιoη τα γενικευμεvα oλoκληριbματα
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2' (α) Nα βρεΘεi η oειρd Maοlaurin των συναρτηoεων f(x) = 1n(1+ x), g(x) = 1n(1_ x). Ση

oυν61εια να βρεθεi η oειρd, Maclaurin ηg ουνdρηoηq h(x) = h 1- 
* 

.' 1+x
(β) Nα βρεθεi η ακτiνα oιiγrcλιoηg και τo (ακριβ69) διdoημα oυγκλιoηg ηq δυναμooειρd,q

Σι_'l",ft
3. (α)'Eoτω c = (ο,,cr,οr) oταθερ6 δι6νυoμα oτoν ]R3και r = (x,y,z). Nα υπoλoγiσετε η
διαφoριi rot [r(c 

.r)]_ c x r.

(β)'Eoτω S τo γρdφημα μiαξlσυν6ρηoηζ z:f(x,y), (x,y)eA, Α ανoικτ6 υπoo6νoλo τoυ '"''!'

R'2 και P(7,2,1) oημεio ηq S. Yπoθ6τoυμε 6π η f 6γετ μερικr6q παραγιilγoυζ πρ6ηζ ταξεωc,

oυνε1εigoτoA.ΑνηS61εικλioη 2πpoqηνκατεriθυνση ι 
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προt την κατε6θυνoη .ι= 
t;fu ;f,'), 

να βρεΘoriν 6λε9 oι κατευθδνoειq (u e ]R' :llu |lr= 1)

πρoζ τιζ oπotεq η κλioη ηq S oτo P vα εiναι ioη με 3. Ση oυν61εια να βρεθεi η καρτεαιαvη
εξtoωοη τoυ εφαπτ6μεvoυ εzππ6δoυ ηg S οτo oημεiο P, 6να κdθετo δι6νυoμα αυΦζ στo εv
λ6γω oημεiο και μια γραμμικη πρoo6γγιoη ηg τιμηζ f(1.05,2.01)

4. (α) Δiδεται η εξioωo'η 4+_Ψ= Ο, 6πoυ η f : ΙR2 -+ JR 61ει oυνε1εig μερικ69ox- ο'y
παραγrbγoυg δευτliραg τd,ξεωg o'l.lνε1εiq ατo πεδio oριομoιi ηζ. Αν z = x + 2y και

a2f
w = x _2y ,να εξετdoετε αν η δoθεioα εξiο'ωoη μετασχηματιζετατ ση μoρφη λ=o.
(β) Να βρεθεi τo πoλυrilvυμo Taylor δεδτερoυ βαθμοδ o'τo οημεfo (1,1) ηg oυv&ρηαη6

f(x,y) = ΑrctanΣ
x
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