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1. Να υπολογιστεί το ολοκλήρωμα 
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όπου C η καμπύλη του σχήματος. 

 
 
 

2. α) Να βρεθούν οι ορθογώνιες τροχιές της οικογένειας καμπυλών  
2 22 sinxe y x y− c+ − =  

 
β) Να βρεθεί η μέγιστη τιμή της 2 1z z+ −  πάνω στο δίσκο 1z ≤ . Σε ποια σημεία 
λαμβάνεται η μέγιστη τιμή; 
 
 

3. α)Δείξτε ότι η συνάρτηση ( ) sinf z z= είναι σύμμορφη στα σημεία 1 2
z i π
= +  και 

. Στην συνέχεια βρείτε το 2 0z = '( ), 1, 2iArgf z i = . Τί παριστάνουν οι ποσότητες 
; '( ), 1, 2iArgf z i =

 
β) Να βρεθούν οι πέντε πρώτοι όροι του αναπτύγματος σε σειρά Maclaurin της 
συναρτήσεως 
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 Ποία είναι η ακτίνα σύγκλισης της δυναμοσειράς; 
 
 
4. α) Δείξτε οτι κάθε πολυώνυμο  βαθμού  έχει τουλάχιστον 
μία ρίζα στο C. 
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b) Έστω πολυώνυμο βαθμού n. και έστω 
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= . Να δείχτεί ότι για τους 

συντελεστές ισχύει , 0,1,.ka M k≤ = ..  
 
5. α) Να βρεθεί το ολοκληρωτικό υπόλολιπο της συνάρτήσεως 
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στο σημείο  1z =
β) Να υπολογίσετε το ολοκλήρωμα 
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